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BASICA CALCULO INTEGRAL CUARTO

Instrucciones generales de la guia:

Prepara tu examen a ETS iniciando con una revisidn de los apuntes que tienes de tu curso ordinario o utilizando las ligas de los
videos propuestos, en las cuales podran encontrar el contenido completo de la unidad de aprendizaje.

Una vez que revisaste la informacion continua resolviendo cada uno de los ejercicios propuestos en la presente guia, dandote la
oportunidad de hacer tu proceso de autoevaluacion. Una vez que terminaste de resolver los ejercicios propuesto date la
oportunidad de resolver ejercicios de los que se encuentran contenidos en la bibliografia propuesta. De esta manera con seguridad

quedaras preparado para tu evaluacion.

Presentacion:

La guia tiene como fin proporcionar los recursos y ejercicios que te ayudaran a realizar una buena preparacién para tu evaluacion,
en la guia podran encontrar una serie de ligas que te llevaran a los videos correspondientes que te facilitaran el estudio de cada uno
de los temas a considerar en la evaluacion. Ademas, encontraras una serie de ejercicios tipo, que te permitirdn poner en practica
cada uno de los temas de estudio. Y por ultimo se te proporciona la bibliografia que te ayudara a continuar tu estudio a través de
ejercicios y el desarrollo de los temas.

Objetivos:
El objetivo general de la presente guia consiste en proporcionarte los recursos y ejercicios que te permitirdn reforzar el aprendizaje
adquirido a lo largo del semestre en la unidad de aprendizaje de Célculo Integral, guidndote a través de videos, bibliografia y ejercicios
para que tengas una excelente preparacion para tu ETS.
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Justificacion:
En la unidad de aprendizaje de célculo integral puede variar por semestre y generacién sus indices de reprobacién incrementdndose
este indice en algunas generaciones por lo que se realiza la presente guia con la firme intencidn de proporcionar al estudiante los
temas centrales que se encuentran contenidos en la evaluacidn a titulo de insuficiencia, en la presente guia se plantea un enfoque
metodoldgico que se fundamenta en el aprendizaje auténomo, a través de la planeacidn y organizacion de ejercicios pertinentes que
conduzcan al logro de aprendizajes significativos para que el alumno desarrolle y aplique los conocimientos adquiridos en la unidad
de aprendizaje, alcanzado como meta final la acreditacion de la unidad de aprendizaje de célculo integral.
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Estructura y contenidos

Unidad I. INTEGRAL INDEFINIDA
Rap 1. Obtiene la antiderivada de funciones con una variable real, en su entorno académico.
Rap 2. Resuelve integrales inmediatas mediante el uso del formulario, en su entorno académico.

Rap 3. Resuelve integrales reducibles a inmediatas, a través de transformaciones algebraicas, en su entorno
académico.

Unidad Il. METODOS DE INTEGRACION.
Rap 1. Resuelve integrales por el método de integracidn por partes, en su entorno académico.
Rap 2. Resuelve integrales por el método de sustitucion trigonométrica, en su entorno académico.

Rap 3. Resuelve integrales por el método de funciones parciales, en su entorno académico.

Unidad 3. DEFINIDA.

Rap 1. Establece el teorema fundamental del calculo con base en los problemas que dieron origen al calculo
integral, en su entorno académico.

Rap 2. Resuelve problemas geométricos a través del teorema fundamental del célculo, en su entorno
académico.

Rap 3. Resuelve problemas que involucren a la integral definida, en su entorno social y global.

Evaluacién:
La guia resuelta NO TIENE VALOR sobre la calificacion del Examen, solo es un material didactico que tiene

como objetivo orientar al alumno en su preparacion por lo que NO TIENE QUE SER ENTREGADA.
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Materiales para la elaboraciéon de la guia

e Apuntes que tomaste durante el semestre.
e Bibliografia recomendada.

e Lligas de videos de cada tema.

e Ejercicios y problemas proporcionados.

Para estudiar considera lo siguiente:

e Ambiente adecuado.

e Horario fijo.

e Reescribe el enunciado para que te vayas familiarizando con el formato del examen.
e Resuelve la guia con lapiz.

Actividades de estudio
Inicia estudiando con tus apuntes, a la par de los videos que te proporcionamos a continuacién, donde podras

estudiar con claridad cada uno de los temas contenidos en el examen a ETS, una vez lo anterior procede
resolver los ejercicios y problemas que te proporcionamos en la presente guia.

Unidad I. INTEGRAL INDEFINIDA

Integral de la diferencial de x.
https://youtu.be/D10X9U08xzk?si=SzXIEqdVKENPoge2
https://youtu.be/ADrFlvwMi 0?si=30WQDRD -L19YWXk

Integral de una Variable elevada a una Potencia.
https://youtu.be/cE4lrrAZIIY?si=P51CiSsuzqnfOo3y
https://youtu.be/ez5fDeRWJzk?si=cDc2 pmeKFBpt9QF

Integral de una Contente por Variable elevada a una Potencia.
https://youtu.be/KsfnmTQPHbg?si=9t6V-w8uP2e1FXXT
https://youtu.be/i809pCO-vbA?si=iYu Lhy SfmZt-Tn

Integral de varios términos(polinomio).
https://youtu.be/sGV_T AC3x8?si=H-MwMhdgGKRYISOa
https://youtu.be/9kNJARSP4wU?si=OfHXPBCywA1ulC b
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Integrales con productos que resultan en un polinomio.
https://youtu.be/H2WR5fKJh38?si=h9 -PWdBgnDLUhno
https://youtu.be/m4LC925P2I0?si=2NchHLos L4FsRD8

Integral con Divisiones de Polinomios o factorizacion.
https://youtu.be/Omwy3WCUuBU?si=vuV8tCzT1P0O4fb8vy
https://youtu.be/yG9HoMobnms?si=2S]DKHk5sGBaAsZL
https://youtu.be/YsI7ZMmKLpZU?si=5d6AquOYY1sFS7dI
Integrales Algebraicas por Cambio de variable.
https://youtu.be/B1ONLHFIMVw?si=Dn3xNIZskok63e3P
https://youtu.be/DxIcitpzz58?si=li-GuYnjW-R7 Ciz
https://youtu.be/ZIbFfKh 3uY?si=7uPvYYFCmFEbg1H7
https://youtu.be/Fcmn EL4zF8?si=uPoXr2Vxirc04pnQ
https://youtu.be/-8XK-QcThC4?si=cQneS0fXssygNsZ1
https://youtu.be/D0ifg1WcdGo?si=uQIKtSBWRRpuQ7QG
https://youtu.be/xGb2zxENsnU?si=pEV9ifCYfOp314pw

Integrales de Funciones Trigonométricas.

https://youtu.be/1gn3iii7muo?si=d3xEZffLeZc40LxW
https://youtu.be/HyEK900a0ds?si=QTOJk7aBBPVTO7Fp
https://youtu.be/VOtlzZBNVEBO?si=pVGppLekRFLIQcGL
https://youtu.be/fYEdueOpzTU?si=JwxmhI3FAE JlzxY
https://youtu.be/lzaQzCFRgnE ?si=j--xqHd6xIdJVkjr
https://youtu.be/P2b7I8LOHNC?si=1jcMIjbD45-3Gryj
https://youtu.be/AiDCKc7d4eg?si=gxrqal1SZw3jRMXp
https://youtu.be/FB8nLMVMRRM??si=2XcAik9JC8tZZw-f
https://youtu.be/4fqG2DoFJoE?si=0kTg-C797PORfLHW
https://youtu.be/HDB7vCW8hGM ?si=ie6hGim7AOtAtB2g
https://youtu.be/JLntOYOfKPI?si=HgDdJ7QIVRjcz9Mo
https://youtu.be/SU4AWQfLooCM?si=mRB2Ji4I5MZH4wP5

Integrales de Potencias Trigonométricas: Impar Seno.

https://youtu.be/iNzHzcAz P1?si=08-FGih1Bi FwpGh
https://youtu.be/GMbN2uUc2Wk?si=92NtiiuQLhFrRnMY
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Integrales de Potencias Trigonométricas: Impar Coseno.

https://youtu.be/36LCY75fCfY?si=nipY54090Qtv1Kf9
https://youtu.be/zly Tym1Kbw?si=9QX1QDN1F7Hdbejh

Integrales de Potencias Trigonométricas: Par Seno.

https://youtu.be/AglLgHeBBbns?si=K7nqUHreFtxIKNBe
https://youtu.be/T7pt2AB4ZVw?si=c_VLj29GyzeWO0X1D

Integrales de Potencias Trigonométricas: Par Coseno.

https://youtu.be/ZAthF 81tIE?si=FnMhyuePpYq7ppUT
https://youtu.be/31XC77d-Eb0?si=Dz3xqyf6FdIPY| b

Integrales de Potencias Trigonométricas: Par Tangente.

https://youtu.be/N4Tk92S76lo?si=sXIpSb2vBYpKQXpZ
https://youtu.be/yXMHNj1iM9Q?si=5w-TKuHBm8tH7 wV

Integrales de Potencias Trigonométricas: Par Cotangente.

https://youtu.be/uMVLNP5Xsg8?si=Rjhd3ToM6fSIxkH8
https://youtu.be/pwQZucpl Ow?si=G5-mSsk UncTmUF2

Integrales de Potencias Trigonométricas: Impar Tangente.

https://youtu.be/k5blwHJZgP8?si=MG1Gr5e3EUcP RzX
https://youtu.be/8EdPGkOYIgA?si=13uxZzy1sCz3nYgn

Integrales de Potencias Trigonométricas: Impar Cotangente.

https://youtu.be/Ltb0ds467 0?si=Y54BICWaPUTVYYMP
https://youtu.be/8TTAilmbwbI?si=oVp68SLwbOkwFNIk
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Integrales de Potencias Trigonométricas: Par Secante.

https://youtu.be/NHUgWOVVAN4?si=Pyhjv7HXSWu52BbQ
https://youtu.be/1g UxNmlgWs?si= jMxM9 9nSvOc3Me

Integrales de Potencias Trigonométricas: Par Cosecante.

https://youtu.be/ih0SaUz4Xys?si=rR7jgTUBKiV-RE1U
https://youtu.be/uKxTK2 m6N8?si=AMubkr5UgyC9b2nR

Integrales de Potencias Trigonométricas: Par Seno e Impar Coseno.

https://youtu.be/Ch2HMWJOoVA?si=6WV2XRbDfp a5jTG
https://youtu.be/XPiXBM1I-PM?si=JXvvII-xD7xJnWGs

Integrales de Potencias Trigonométricas: Impar Seno e Par Coseno.

https://youtu.be/lgCvhsYbxnk?si=U-33NHIJEzOBRt02
https://youtu.be/8z75ABwaohg?si=98BrC--dJzZtNUBR

Integrales de Potencias Trigonométricas: Par Seno e Par Coseno.

https://youtu.be/rwE XCJOJPc?si=ODi-BwMq1ttL4g0W
https://youtu.be/ZJ5MJ5Ti1Rs?si=ZApNgrUDaodYvHvc

Integrales de Potencias Trigonométricas: Impar Tangente e Par Secante.

https://youtu.be/doGMJn1Zvdc?si=BVExU2dmiwaXkXcu
Integrales de Potencias Trigonométricas: Par Tangente e Par Secante.

https://youtu.be/Z-TdvcRKBXA?si=JDs qgqKJ8-Kogxd
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Unidad Il. METODOS DE INTEGRACION.

Integral por Partes: Conceptos.

https://youtu.be/dEGAaFM7Vkw?si=zijjkeBcAXscnw be

Integral por Partes: Funcion Algebraica y Logaritmica.

https://youtu.be/mgB70iNVF687?si=i iJIWS7704Ihyv-
https://youtu.be/oHIFBHmMsiDY?si=Aut4pH1u-SdrNfsc

Integral por Partes: Funcion Algebraica y Exponencial.

https://youtu.be/KxwOC5w6crA?si=xEfHHWRq9gMWPAGB
https://youtu.be/ggSp7GuFV08?si=WQJbVvKhDbGYII6E

Integral por Partes: Funcion Algebraica y Trigonométrica.

https://youtu.be/cOWWI57K3L4?si=T ZBf4xNi5UtPDQZ
https://youtu.be/7GcRcMG70yM?si=5SvI54foWIIEL SM

Integral por Partes: Funciones Ciclicas.
https://youtu.be/9G7xPdbLh 8?si=P7MRTJbHMkBdmWtZ
https://youtu.be/dLy5AgFk3NI?si=YULUKWU30BRDp59G
https://youtu.be/e7ypUISy654?si=I8LiseAWO9PRIrz5

Integral por Fracciones Parciales Caso |.
https://youtu.be/y aY079BvHY?si=NODxCS9m45YUYDMp
https://youtu.be/Y 8xx3c89zQ7?si=t4kiLt8TmLNsbvQ)
https://youtu.be/oMhx4 nHkwI?si=5QbLiX3zGYmA7wsy

Integral por Fracciones Parciales Caso |l.

https://youtu.be/dJ83BPgRENM?si=VSM3gXhpllaASZTK
https://youtu.be/h7ebVKtaihk?si=Gv46M71GVVrz7p5X
https://youtu.be/Ov_4sbe89as?si=wHgDK3WqJd3oNYEW
https://youtu.be/Ov_4sbe89as?si=wHgDK3WqJd3oNYEW
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Integrales por Sustitucién Trigonométrica Conceptos.

https://youtu.be/-vJPzQtdyJU?si=rCcunyEDYI18Ex20

Integrales por Sustituciéon Trigonométrica Caso I.

https://youtu.be/IbW069gCmbE?si=fNaXJ-DJSkuT1X26
https://youtu.be/tWrlgZloeuw?si=jCvY7JF LGCMvnD1
https://youtu.be/vojn7m6yMEE?si=vP8u3GBw8VoV6ahD

Integrales por Sustituciéon Trigonométrica Caso Il.

https://youtu.be/hNPJSxm1gnE?si=DxXFIPG4ylge-kuM
https://youtu.be/BZBAveg-BG8?si=ZN3SP19jto0UIS-e
https://youtu.be/TOWngxRgqQA?si=Dx4WF0adsZKjJruX

Integrales por Sustituciéon Trigonométrica Caso lll.

https://youtu.be/GINzFhFNubs?si=3qRs8w3j3zKGHi8w
https://youtu.be/IEETzvDGVKE?si=xVnCngH6BJr5KOWT
https://youtu.be/bwhIhOlIscY?si=FQZA9R3dUtVIs3QE

Unidad 3. DEFINIDA.

Integral Definida Conceptos

https://youtu.be/xBzwLOg2Pg0?si=zIS7Jon2Fbaj6Ju6

Integral Definida de Funciones Algebraicas.

https://youtu.be/fBD5Eilk2-4?si=ZeeR0Sguph3 7tli
https://youtu.be/GSCeMVIKcNM?si=V5bWZ4hd97zw70Vo
https://youtu.be/0UZtprD9wd4?si=GQQvJkbOauPvFBxu
https://youtu.be/xHIsq81ygvQ?si=EICHVuuqrOGYKsvZ
https://youtu.be/3VIforM yDM?si=d6FfigHnXDfeCw4A
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https://youtu.be/-vJPzQtdyJU?si=rCcunyEDYl18Ex2o
https://youtu.be/IbW069gCmbE?si=fNaXJ-DJSkuT1X26
https://youtu.be/tWrIgZ1oeuw?si=jCvY7JF_LGCMvnD1
https://youtu.be/vojn7m6yMEE?si=vP8u3GBw8VoV6ahD
https://youtu.be/hNPJSxm1qnE?si=DxXF9PG4yIge-kuM
https://youtu.be/BZBAveg-BG8?si=ZN3SP19jto0UlS-e
https://youtu.be/T0WngxRgqQA?si=Dx4WF0adsZKjJrUX
https://youtu.be/GINzFhFNubs?si=3qRs8w3j3zKGHi8w
https://youtu.be/lEETzvDGVKE?si=xVnCngH6BJr5K0WT
https://youtu.be/bwhIh0IIscY?si=FQZA9R3dUtVls3QE
https://youtu.be/xBzwLOq2Pg0?si=zlS7Jon2Fbaj6Ju6
https://youtu.be/fBD5Eilk2-4?si=ZeeR0Sguph3_7tIi
https://youtu.be/GSCeMVIKcNM?si=V5bWZ4hd97zw70Vo
https://youtu.be/0UZtprD9wd4?si=GQQvJkbOauPvFBxu
https://youtu.be/xHIsq81ygvQ?si=ElCHVuuqr0GYKsvZ
https://youtu.be/3VIforM_yDM?si=d6FfiqHnXDfeCw4A
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Integral Definida de Funciones Trascendentes.

https://youtu.be/yJcN5D9c22M?si=JXrsOLDR6afYTtPR
https://youtu.be/FeGEFPZS7Uc?si=NtNOKNZRV6ghKdND
https://youtu.be/IECSD 7SM-g?si=gkskiApJUHxKV|Cd
https://youtu.be/zlkdul xnY8?si=5VIKStWVoB5hNF8w
https://youtu.be/jwij-fovgsdk?si=Avh _mcy58-Gk7lgb

Area Bajo la Curva Conceptos.

https://youtu.be/PQRGLVnelE4?si=n ZcBiFkw7pmrHgk

Area Bajo la Curva Ejercicios.

https://youtu.be/t8ZUwUI3Lx0?si=zpoMJu4JDFyNFombP
https://youtu.be/nVAUMUsum74?si=XJcvUENVEPO8ngx9
https://youtu.be/ O nr2MtV2U?si=G4yLuDTg3qd4zP9R

Area entre Curvas Conceptos.

https://youtu.be/DENNPMbe0O2c?si=DOlaGZgyxEXOhrK8

Area entre Curvas Ejercicios.

https://youtu.be/z2ENo gmluU?si=ey4odMc7F7P894NP

Aplicacidn de la Integral.

https://youtu.be/vxC2pU8XHf0?si=zeTr5nUrRB5zmiU5
https://youtu.be/DvNpyGZZB-8?si=ugoS3bUMGORZ5{2Z
https://youtu.be/MFuO1SDBiKI?si= j2VIAS1jEJicQ W
https://youtu.be/NyJe2Sf-7fc?si=gDkIf7yBhioYwNbL
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https://youtu.be/yJcN5D9c22M?si=JXrs0LDR6afYTtPR
https://youtu.be/FeGEFPZS7Uc?si=NtN0kNZRV6qhKdND
https://youtu.be/lECSD_7SM-g?si=qkskiApJUHxKVjCd
https://youtu.be/zlkduI_xnY8?si=5V9KStWVoB5hNF8w
https://youtu.be/jwj-fovgsdk?si=Avh_mcy58-Gk7lqb
https://youtu.be/PQRGLVne1E4?si=n_ZcBiFkw7pmrHgk
https://youtu.be/t8ZUwUl3Lx0?si=poMJu4JDFyNFombP
https://youtu.be/nVAUmUsum74?si=XJcvUENVEPO8ngx9
https://youtu.be/_O_nr2MtV2U?si=G4yLuDTg3qd4zP9R
https://youtu.be/DENNPMbeO2c?si=DOlaGZgyxEX0hrK8
https://youtu.be/z2ENo_qmluU?si=ey4odMc7F7P894NP
https://youtu.be/vxC2pU8XHf0?si=zeTr5nUrRB5zmiU5
https://youtu.be/DvNpyGZZB-8?si=ugoS3bUMG0RZ5j2Z
https://youtu.be/MFuO1SDBiKI?si=_j2VlAS1jEJicQ_W
https://youtu.be/NyJe2Sf-7fc?si=gDkIf7yBhioYwNbL
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Temario.

Unidad I. Integral Definida.

Diferenciales y anti diferenciales.

Integrales algebraicas inmediatas.

Constante de integracion.

Integrales algebraicas reducibles.

Integrales exponenciales reducibles.

Integrales logaritmicas reducibles

Integrales de funciones trigonométricas.

Integrales de potencia trigonométricas.

Integrales de productos de senos y cosenos de dngulos multiplos.

VVVVVYYVYVY

UNIDAD II. Métodos de Integracion.

Método por cambio de variable.
Método de integracidn por partes.
Método de sustitucion trigonométrica.
Método de fracciones parciales.

YV V V V

UNIDAD IIl. Integral Definida.

» Teorema fundamental del célculo.
Integral definida.
» Area bajo la curva.

v
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> Area entre curvas.
» Problemas de aplicaciéon de célculo integral.

Contenido.

Unidad I. Integral Definida.

l.- Obtener las siguientes integrales inmediatas algebraicas y simplificar el resultado.

1.- [dx Sol. x+c
2.- [ 3dx Sol. 3x+c
dx
3.-f; Sol. In |x|+c
4.- [ Vx3dx Sol. ;x‘* +c
5.- [ 5x3dx Sol. 2x* + ¢
4
6.- [ 2bx3dx Sol. 2x* + ¢
2
3 1
7.-_[2\/)_( dx Sol. EX\/;+ C
dx 1
8-fx_3 SO|.—§+C
ax 13
9.-fx_2 Sol. sx% +¢c

10 f (x* —x2 + = — ) dx Sol. E-X_ 1l

x2 5 3 2x2 X
1- [ (- 75) dx Sol. — = — 5¥x +¢
12.- [ 5v/5x dx Sol.g (5x)3 + ¢
13.- f(xxi)gdx Sol. (x-6) In |x+3]+c
14.- fx+2 Sol. x+In|x+1|+c
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sm.%@— 2Vx3 + 10vx + ¢

3 2
16.- Xx_dlx Sol.%+%+x+ln|x—1| +c
3 2
17.- [(x + 2)(x — 1)dx Sol.%+x?—2x+c
(4-x) _16 2.2
18.- [ = dx Sol.32v/x . xVx + =X Vx+c

Il.- Resuelve las siguientes integrales por cambio de variable.

1- [(x2 — 6)*x dx Sol. == (x2 — 6)° +
2.-f% Sol.§m+c
3- [ /(x3 +3x2) (x% + 2x)dx Sol.g (x3+3x2)3 +c
4.- [(2x — 5x2) (2 — 10x)dx Sol. 2 (2x — 5x2) + ¢
5.- [ 5V/5x dx Sol.g (15x)3 + ¢
6.- [(4x3 —2x) (x* —x? —5)3 dx Sol. w +c
_f4lxjxix Sol.In |1+x*| + ¢
8.-flz+dzi Sol. In |1+2x| + ¢
9.- [ 3x% (x3 — 1)3 dx Sol.; (x* = 1)* +c
10.- [ xVx2 + 4 dx SO|.%(3X +4)3 +c
11.- f);ii; Sol. —%ln |x3 = 2|+c
12.- szxxz% Sol.g\/m +c
13.—ff:;2_d1x Sol.2In|x3 — 1| +¢
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14- [ x/(5 — x2) dx sol. —2/(3 — 4x3) + ¢
15.-”% dx Sol. =23 —4x® + ¢
16.- ff:ii dx Sol.%lnlx2 +4x| + ¢
17.- [(x3 + 1)72 x2 dx Sol.%(x3 +1)2+¢
18.- f% dx Sol.—ﬁ+c

19.- f% dx Sol.g(x3 + 1)+ ¢
20.- [ 2xvVx3 — 1 dx Sol. —% (3—2x2)3+c
I1l.- Resuelve las siguientes integrales de funciones trigonométricas.

1.- [ sen*x cosx dx Sol. %sensx +c
2.-fsez(:;& dx Sol. tanvx + ¢

3.- [ cos? 5x sen5x dx Sol. — %cos3 5%+ ¢

4.- [ 3x sen x?dx Sol. —;cos x%+c

5.- [ 7 tan? x dx Sol. 7tanx — 7x + ¢

6.- [ cos 4x dx Sol. %sen 4x +c

7.- [ sec? 2x dx Sol. %tan 2x+c

8.- [ 3x3V2x2 — 8 dx Sol. % Y(2x2 —8)* + ¢
9.- [ cos* 3x sen 3x dx Sol. —1—15c0553x +c

10.- [ sen3x cos x dx Sol. %sen‘*x +c

11.- [ 5 tan?x dx Sol. 5tanx — 5x + ¢
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12.- [ tan?(3x — 1) dx Sol. gtan(Sx —1)—x+c
vty

13- [(1+y®)?dy Sol.y+=+=+c

14.- [ x3 cosx* dx Sol. %sen x*+c

15.- [ sen?3x cos 3x dx Sol.ésen33x+ c

16.- [ tan®2x sec? 2x dx Sol. 1—12 (tan2x)® + ¢

f 5 dx
" Y cosZx+tanx—2

Sol. 10 /(tanx — 2) + ¢

18.- [ tan?2y dy Sol. %tan 2y—y+c

19.- [ tan*x dx Sol. %tan3x —tanx+x+¢
20.- [ sec?5x dx Sol. %tan 5%+ ¢

21.- [ csc?(3 + 5x) dx Sol. —%cot(?a +5x%) + ¢
22.- f% Sol. —%cotSy +c

23.- [ sen32y cos2y dy Sol. g (sen 2y)* +c

24.- [(tan?3x — sec?3x) dx Sol.—x + ¢
25.—fcsc%xcot%xdx SoI.—%csc%x+c

IV.- Resuelve las siguientes integrales de funciones exponenciales y logaritmicas.

1.- [ e%* dx Sol. ieSX +c

2-f /s dx Sol. geSX/S +c
3.-f% dy SoI.%ln3 lyl + ¢
4.-f5‘i‘—{)y Sol. —51n |5 — 9y] + c
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5.- [ e°Ot2X csc?2x dx Sol. —%emt X tc
6.- [y3eY' dy Sol. %eyA' +c
7.- (€2 — e7/2)dx Sol. 2(e"/2 + e7/2) + ¢
8.- [(e** + 3)%dx Sol. %e‘*x —3eXX+9x+c
) In(x—-3)dx 1721,
9. f—x_3 Sol.ZIn*|x — 3| + ¢
10.- [ 9e3*dx Sol. 3e3* + ¢
11.- e ™ 4 Sol. Ze3 —2e™6% 4 ¢
) e2x 3 6
12.—fd—f Sol. — =+ ¢
e e
13.- [ eS®"Y cosy dy Sol. eSenY + ¢
2X
14.- [ 10%*dx Sol. >— + ¢
2In 10
(35 3%
15.- [ 3%Ydx Sol. o= +¢
eyl/zd 1
16.- [ =2 Sol. 2eY * + ¢
y /2
2% 32X
17.- [ 32%dx Sol. —+c
3x 3x Lr3x 7
18.- [(e3* + 73%)dx Sol.z[e** + —] +c
2
19.- [ x 3% dx Sol. 2+ ¢
2In3
In? 3x

20.- [ Sol. %ln3 [3x] + ¢

X

V.- Resuelve las siguientes integrales que involucran potencias trigonométricas.

X 1
1.- [ sen?x cos?x dx Sol.~ — —>sen4x+c

2.- [ cos?4x dx Sol.g—l—lesen 8x + ¢

Pagina 18/10



INSTITUTO POLITECNICO NACIONAL
SECRETARIA ACADEMICA
DIRECCION DE EDUCACION MEDIA SUPERIOR
CENTRO DE ESTUDIOS CIENTIFICOS Y TECNOLOGICOS No. 13
“RICARDO FLORES MAGON”

3x 1 1
3.- [ sen*x dx Sol. = —=sen 2x + —sen4x + ¢
8 4 32
4 3 senx  sen’x
4.- [ sen*x cos3x dx Sol. —————+c
3 5 sen’x  sec®x
5.- [ tan®x sec®x dx Sol. —————+c
2 4 tan®x | tanSx
6.- [ tan®x sec*x dx Sol. +——+c

cot*x  cot®x

7.- [ cot®x dx Sol. — — +In|senx| +c
8.- [ cot®x csc*x dx Sol. — COSX — COESX

9.- [ tan*x dx Sol. %tan?’x —tanx + ¢

10.- [ sec*3x dx Sol. gtan 3x+ %tan3 3x+c
11.- [ csc*3x dx Sol. —§c0t3x—%cot23x+ c

tan®x . tan’x

t 7

12.- [ tan*x sec*x dx Sol. +c

UNIDAD Il. Métodos de Integracion.

VI.- Resuelve las siguientes integrales por el método de integracion por partes.

1.- [ x sec?3x dx Sol. gtan 3x + %lnlsec 3x|+c¢
2.-fxsen§ dx Sol. —2 cos§+4sen§+c

3.- [xe ®dx Sol. —e™X(x—1) +c

4.- [ x?senxdx Sol. —x? cosX + 2x sen X + 2 cosx + ¢
5.-fcos§ dx Sol. 2x sen§+ 4cos§+ C

6.- [ xcsc? xdx Sol. —x cotx + In|sen x| + ¢
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7.- [ xsen5xdx

8.- [ xIn3xdx

9.- [ xcos x dx
10.- [ x senx dx

11.- [ x2 cos x dx
12.- [ x cos 3x dx
13.- [ xsec? xdx
14.- [ xIn xdx

15.- [ x? e* xdx
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1 1
Sol. —=xcos5x +—sen 5x + ¢
5 25
1 3
Sol.=x%1In|3x| —=>x% + ¢
2 4
Sol.xsenx+ cosx+ ¢

Sol. senx—x cosx + ¢

Sol. x2 senx + 2xcosx + 2sen X + C

So.§sen3x+§cos3x+c

Sol.xtanx —In|secx|+c
2 2

Sol. ZIn|x| - = +¢
2 X

Sol. eX(x? — 2x+2) +c

VII.- Resuelve las siguientes integrales por el método de sustitucion trigonométrica.

1 -f dx
- Jo-x2)3
X2
2.- fﬁ dx

3- [xVx% +4dx

X2
4.-_[@ dx

5.- [xV3+x? dx

y
6.- f\/m dy

dx
7 f\/4x2—1

8 -f dx
T (x249)3

9. [y(4—y?) /2 dy

X

V9—x2

Sol.é[ ]+c

SoI.—%x/ll—x2 + 2 arc sen §+c

Sol.% x%2+4)3+c

VX249 +x
3

XVx2+9 9
—=In
2 2

Sol.

+c

Solé B+x?)3+c
Sol.\/y?+16+c
Sol. %lanX + V4x? — 1| +c

X
SOl.m+ C

Sol. —%(4 — y2)5/2 +c
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10- [x(1+ x2)°/2 dx Sol.%(l —x3) 24 ¢

VIII.- Resuelve las siguientes integrales por el método de fracciones parciales.

1- fx3i);222X Sol. In|x| + In|x — 2|2/3 —In(x + 1)5/3 +c
2-f Sol. ZIn|x| — =In|x + 5| + ¢
5x+x2 ‘5 5
2x—1 1 5
3.-fx—(xz+3x+2) dx Sol. 3In|x + 1| — ZIn|x| - ZIn|x + 2| + ¢
1
4-'fm dx Sol.In|x —4| —In|x—3| + ¢
X+16
5-f = Sol. 3In|x — 2| — 2In|x + 4| + ¢
4x%+3x-1 1
6- [—— Py Sol. —2In|x| ——+61In|x — 1| + ¢
X 1
7'_fx2+2x+1 dx Sol. In|x + 1| + a1 Tc
8- de Sol.In|x + 1| —In|x+ 2| + ¢
X2+3%+2
7x+1
S e & Sol. 5lnfx + 3| + 2In|x — 1] + ¢
2_
-f X Sol. —2In|x| + In(x—2)+ 6In(x+ 2) + ¢

x(x—2)(x+2)

UNIDAD llI. Integral Definida.

IX.-Calcula el valor de las siguientes integrales definidas.

1.- fozx(x2 +1)3 dx Sol. 78
2.- [7(6x + 1) (3% + x)? dx Sol. 9000
2 (x+1)dx
f NaiZizx Sol.v/2
4.- f33xdx Sol. 0
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Sol. —175
6.- flz(x3 + x)dx Sol. %
7- [ % Sol. 1
8.- f03(x —4)dx Sol. —%
9. [° Yx? dx sol. £ ¥4
10.- fzg cos x dx Sol. =
3

X.- Calculo de area bajo la curva.

1.- Calcula el drea limitada por la graficade y = f(x) = —x2 + 2x + 3, el eje de las x y las lineas verticales x=0 y x=2.

. (g 22
Traza ademas la grafica. Sol. 5 u?

2.- Calcula el area limitada por f(x) = 4, el eje x, y las lineas verticales x=5 y x=2. Traza ademas la grafica.
Sol. 12u?

3.- Determina el drea de la region comprendida entre y=x+3, el eje de las x, y las lineas verticales x=0, x=4. Traza ademas
la gréfica. Sol. 20u?

4.- Calcula el drea de la regién comprendida por la gréfica de x = —y? + y + 12 con el eje de las y a=0, b=4. En el

. . . 104
intervalo [a. b] estd en el eje de las y. Sol. Tuz

5.- Calcula el area de la region comprendida por la curva de f(y) = y® con el eje de lasy entre vy =0, y=§ . Traza

. e 81
ademas la gréfica. Sol. auz

6.- Calcula el drea de la regidon comprendida por la grafica de f(x) = x — 4 con el eje de las x entre x=-3, x=-1. Traza
ademds la gréfica. Sol. 12 u?

7.- Calcula el area de la region limitada por las curvas y> =9x y y = 3x.

1
Sol. =u?
2
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8.- Calcula el area de la regién limitada por lascurvasy = x? y y = 9x.

243
Sol. Tuz

9.- Calcula el area de la regidn limitada por lascurvasy =x? y y = x + 2.
9
Sol. Zu?
2
X.- Resuelve los siguientes problemas de aplicacidn.

1.- La pendiente de la recta tangente, en cualquier punto P(x, y), en una curva es 3vx . Si el punto (9,4) estd en la curva,

3
hallar su ecuacion. Sol.y = 2x2 — 50

2.- La funcidén del costo marginal, para cierta mercancia, estd dada por C (x) = 6x — 17. Si el costo de produccion de 2
unidades es de 25 ddlares, determinar la funcidn del costo total.

Sol. Ct = 3x% — 14x + 25

3.- La ganancia marginal de cierta compania es de 100 — 2q ddlares por unidad cuando se producen g unidades. Si la
ganancia total de la compaiiia es de 700 ddlares cuando se producen 10 unidades, écual es la funcién de la ganancia total?
Sol.100q — g% + 700

. Determine cuanto aumenta el costo total con un

. . , . . 5+ x2
4.- El costo marginal de producir la enésima caja de focos es 1000

cambio en la produccién de x= 10 a x= 100 cajas, ademas calcule el costo promedio.

3
Sol. Ct = =X 4 X _ 33345
1000 3000

5.- Cuando tiene X afios, una cierta maquinaria industrial genera ingresos a un ritmo de 1(X) =5000 - 20x?% ddlares por
afio y da por resultado costos que se acumulan a un ritmo de C(X) = 2000 + 10 x % ddlares por afio.

a) ¢Cuantos anos es provechoso el uso de tal maquinaria?
b) ¢éCudles son las ganancias netas totales generadas por la maquinaria durante el tiempo obtenido en
a? Sol. 14.000

6.- Después de X horas de trabajo, un obrero industrial esta produciendo Q1 =60 - 2(X - 1)? unidades
por hora, mientras que un segundo trabajador esta produciendo Q, = 50 - 5x unidades por hora.

a) Si ambos llegan al trabajo a las 8:00 a.m. ¢Cudntas unidades mas habra producido hasta mediodia el
primer trabajador que el segundo? Sol. 260.1933
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7.- El siguiente modelo determina en forma aproximada como aumenta el empleo en una ciudad de los Estados Unidos
de 1988 a 1995 E(t) = 25t2 — 137t + 68, en miles de personas por afio. Donde t es la cantidad en afios a partir de 1988.
Calcule la cantidad de personas empleadas entre 1900 y 1995.

Sol. 5166

8.- El valor de reventa de cierta maquinaria industrial decrece durante un periodo de 10afios a un ritmo que cambia con
el tiempo. Cuando la maquinaria tiene x afios, el ritmo al que esta cambiando su valor es de 200(X-10) ddlares por afio.
¢Cudl es la depreciacion de la maquinaria durante el cuarto afo?

Sol. 34.000
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